DROITES DU PLAN

I-  Vecteur directeur et eéquation cartésienne

d’une droite

1. Vecteur directeur

Définition :
d est une droite du plan. /j

On appelle vecteur directeur de d tout vecteur non nul 4 qui

possede la méme direction que la droite d.

2. Equation cartésienne d'une droite

Définition :
Toute droite admet une équation de la forme ax + by +c =0, avec (a;b) #

(0;0).

Cette équation est appelée eéquation cartésienne de la droite.




Propriété : Le vecteur ﬁ(;b) est un vecteur directeur de la droite

d’equation cartésienne

ax +by+c=0.

Exemple : Un vecteur directeur de la droite d’équation cartésienne 4x —

5y —1=0 est le vecteur de coordonnées (i)

En effet, a=4 et b = -5 donc (_ab) = (Z)

3. Position relative de deux droites

Progriété :

Dire que deux droites sont paralleles equivaut a dire qu’elles ont des

vecteurs directeurs colineaires.




- Equation réduite et pente d'une droite

1. Iéquation réduite

Exemple : Soit d dont une droite d'équation cartésienne 4x +y — 6 = 0.
On a alors : dx +y =6
y=-4x+6

Cette €quation est appelée l’équation reduite de la droite d.

Progriété :

Soit une droite d.

v

- Si d est parallele a l’axe des ordonnées :

alors l’équation de d est de la forme x = n.

- Si d n'est pas parallele a l'axe des ordonnées :

alors l'équation de d est de la forme y = mx + p.
Cette €quation est appelée equation réduite de la

droite d.

\4




Exemples :

e L'équation y = —4x + 6 est l’équation réduite d’une droite avec :
m=—-4etp==6.
e L’équation x =5 est l’équation d’une droite parallele a l’axe des

ordonnees avec :

n = 5.

Vocabulaire : - m est appelé la pente ou le coefficient directeur de la

droite d.

- p est appele l'ordonnée a l'origine de la droite d.

Remarque : Dans l’équation réduite, on retrouve l’expression d’une

fonction affine.

Exercice :

Donner la pente (coefficient directeur) et l'ordonnée a l'origine de

chacune des droites d’équations : a) y = —2x +3 b) y=5
Cc)dx+2y=1
Réponses
a) Pente : -2 b) Pente : 0
Ordonnée a l'origine : 3 Ordonnée a l'origine : 5

d . d N d . 1
¢) L'equation peut s’ecrire sous sa forme reduite : y = —2x + >



Pente : -2

S . 1
Ordonnee a l'origine : >

2. Pente d’une droite

. Ve 7 . x x . . . .
Propriete : Si A( A) et B( B) sont deux points distincts d’une droite tel

Ya VB
que x, # x alors la droite a pour pente (ou coefficient directeur) m =
YB—YA
XB—XA.

3. Position relative de deux droites

Propriete : Soient deux droites d’équations reduites y=mx+pet y =

m'x +p'.
Dire que les droites sont paralleles revient a dire que leurs pentes sont

egales (m =m’).

Remarque : Lorsque les pentes sont différentes, les droites sont

sécantes.

Exemple : Les droites d; et d, d’équations respectives y =3x + 4 et y =

3x + 9 sont paralleles car elles ont la méme pente e€gale a 3.



ll- Projete orthogonal d’un point sur une droite

Définition : Soit une droite d et un point M. M
Le projeté orthogonal du point M sur la droite d esf

d'intersection H de la droite d avec la perpendiculail ]

passant par M.

Propriéte : Le projeté orthogonal du point M sur la droite d est le point

de la droite d le plus proche du point M.




SYSTEMES D’EQUATIONS ET
DROITES

Exemple d'introduction :

Soit deux eéquations a deux inconnues x et y :
2x—y=0 et 3x-—4y=-5.
Elles forment ce qu’on appelle un systeme de deux €quations a deux

inconnues.

2x—y =0

Et on note : {3x—4y _ 5

Un couple de nombres qui vérifie les deux €quations est appelé solution

du systeme.

Ici, le coupe (1 ; 2) est solution. En effet :

{2x1—2=0
3X1—4%x2=-5

Dans ce chapitre, on verra deux méthodes permettant de résoudre de

tels systeme



